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Существует несколько моделей геометрии Лобачевского, мы будем рассматривать 
модель Пуанкаре в круге. В этой модели плоскостью Лобачевского является внутренность 
единичного круга. Граница этого круга называется абсолютом. Точками являются обычные 
евклидовы точки, принадлежащие плоскости Лобачевского, а прямыми — дуги 
евклидовых окружностей, ортогональных абсолюту, и диаметры абсолюта (рис. 1). Углы 
измеряются как обычные евклидовы углы между кривыми. 

 
 

 
 

Треугольник в модели Пуанкаре в круге состоит из дуг окружностей, и сумма его 
углов меньше π  (рис. 2). Поэтому необходимо ввести величину δ , называемую дефектом 
и равную γβαπ −−− , где γβα ,,  — углы треугольника. Легко видеть, что дефект 
треугольника обладает следующими свойствами:  
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Видно, что дефект треугольника удовлетворяет всем свойствам площади. 

Оказывается, что в геометрии Лобачевского сумма углов представляется виде: 
 

πδ ==)6(S . 
 

В этом состоит одно из существенных отличий геометрии Лобачевского от 
геометрии Евклида: в евклидовой геометрии нельзя выразить площадь треугольника через 
его углы. 
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